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T-1. feladat
Legyenek z, y, z valés szdmok, melyekre 22 + y? + 22 + 9 = 4(z + y + z). Bizonyitsuk
be, hogy

ot oyt 42t 16(a 4 2% > 8(a P+ 2P 27

és hatarozzuk meg, mikor all fenn egyenldség.

T-2. feladat
Az a, b, ¢ valés szamokra fennéll, hogy az

??+ar+b=0 2*+br+c=0 2*+cx+a=0

egyenletek kozil barmely kettohoz pontosan egy olyan valds szam van, amely mindkettét
kielégiti. Hatdrozzuk meg a® + b* + ¢* Osszes lehetséges értékét.

T-3. feladat

Egy téblara a 0,1,2,...,n (n > 2) szamok vannak felirva. Minden lépésben letorliink a
tablardl egy szamot, amely két, még a tablan 1évo kiilonboz6 szdm szamtani kozepe. Ezt
addig csinaljuk, amig mar nincs olyan szam a tablan, amit le lehetne térélni. Jeldlje g(n) azt,
hogy legkevesebb hény szdm maradhat végiil a tablan. Adjuk meg g(n)-et minden n-re.

T-4. feladat

Egy 2009 x 2009-es tabla minden mez6jét n szin valamelyikére szinezziik (nem kell feltétlentil
minden szint haszndlni). Egy szint dsszefiiggének neveziink, ha vagy csak egy ilyen szinii mez6
van, vagy barhogyan vélasztva két ilyen szinii mezot el lehet jutni az egyikbol a masikba egy
vezérrel 1épkedve olyan médon, hogy kozben egyszer sem 1épiink més szinii mezoére (egy vezér
vizszintesen, fiiggélegesen vagy atlésan léphet). Adjuk meg a legnagyobb n egészt, melyre
minden szinezés esetén a tablan szerepld szinek koziil legalabb egy Osszefiiggo.

T-5. feladat

Legyen ABCD egy paralelogramma, melyre BAD< = 60°, az atlék metszéspontjat jelolje
E. Az AC'D héromszog koriilirt kére a BA egyenest K-ban (K # A), a BD egyenest P-ben
(P # D) és a BC egyenest L-ben (L # C') metszi. Az EP egyenes és a C'EL haromszog
koriilirt kore az £ és M pontokban metszik egymast. Bizonyitsuk be, hogy a K LM és CAP
haromszogek egybevagoak.

T-6. feladat
Tegytik fel, hogy az ABC'D hurnégyszogben C'D = DA. Az F illetve F pontok az AB ill. BC'



szakaszokon vannak, és teljestl rajuk, hogy ADC< = 2EDF<. Legyen DK ill. DM a DEF
haromszog magassag- ill. siulyvonala. Jelolje L a K pontnak az M-re vonatkozo tiikorképét.
Bizonyitsuk be, hogy a DM és BL egyenesek parhuzamosak.

T-7. feladat
Adjuk meg az Osszes (m,n) egész szampart, mely kielégiti az alabbi egyenletet:

(m +n)* =m*n®* +m? + n® + 6mn.

T-8. feladat
Adjuk meg az Osszes nemnegativ egész megoldasat az alabbi egyenletnek:

2% 42009 = 3Y5%.

A feladatok megolddsdra 5 ora dll rendelkezésre.
Kérdéseket az elsd 45 percben lehet feltenni.
Minden feladat 8 pontot ér.

A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak.



